Temat: Wykres funkcji
https://www.youtube.com/watch?v=EXtY1YhIKlE
[image: image1.jpg]Jednym ze znanych Ci sposobow opisywania funkii jest jej wykres. Jest to graficzny
opis funkeji w ukladzie wspdirzednych. Powstaje pytanie: ,Czy kaidy zbidr punktow.
‘w ukladzie wspdirzednych jest wykresem funkcji?”. Oczywicie, ze niel

Jak zatem odréinic wykres funkeji od zbioru punktow, ktdry wykresem funkji nie
jest?

Przyktad 1.
Ponizej przedstawione s3 zbiory punktéw, ktére nie sa wykresami funkcii. Zasta-
néwmy sig, dlaczego.
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[image: image2.jpg]Rysunek a) nie przedstawia wykresu funkcji, poniewaz elementowi 2 przy-
porzadkowane sa dwie liczby: 1 oraz 4, a zgodnie z definicja funkeji kazdemu argu-
mentowi musi byé przyporzadkowana tylko jedna wartosc.

Rysunek b) nie przedstawia wykresu funkcji, poniewa? elementowi 3 zostaly przy-
porzadkowane trzy liczby: -3, 1, 4.

Rysunek c) nie przedstawia wykresu funkeji, poniewaz elementowi -2 przypisano
nieskoriczenie wiele réznych liczb rzeczywistych.



[image: image3.jpg]Whiosek:
Zbiér punktow w prostokatnym ukladzie wspsirzednych jest wykresem funkejitylko
‘wtedy, gdy kazda prosta prostopadta do osi OX (prosta pionowa) ma z danym zbio-
rem nie wiece] ni2 jeden punkt wspiny.
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[image: image5.jpg]Zauwat, ze nie istnieje prosta prostopadta do osi OX, ktéra miataby z danym na ry-
sunku a), b) lub c) zbiorem punktéw (zaznaczonym kolorem niebieskim) wigcej ni
jeden punkt wspéiny.

Aby narysowac wykres funkeji, wygodnie jest sporzadzic tabelke tej funkcji. Nie
zawsze jednak mozna sporzadzic tabele, opisujaca ,cafa” funkeje. Rozwazmy funk-
cie opisana wzorem:

fl)=2x+3, xeR

Nie moina jej przedstawi¢ za pomoca tabeli dlatego, ze liczb rzeczywistych jest nie-
skoriczenie wiele. Wykresem tej funkcji jest prosta, czyli figura nieograniczona. Mo-
2emy wiec naszkicowa tylko fragment jej wykresu. Wiesz, ze prostg wyznaczaja
dwa punkty. Wystarczy wiec w tym przypadku wybra¢ dwa argumenty (najlepiej tro-
che ,oddalone” od siebie), np. ~2i1 i dla nich obliczyé wartosci.



[image: image6.jpg]Argumenty i wartoéci umiesciliémy w tzw. tabelce czesciowej. Punkty (-2,-1)i(1,5)
zaznaczamy w ukladzie wspdrzednych i prowadzimy przez nie prosta.

Ponizej przedstawiamy wykresy funkcji, ktorymi bedziesz postugiwat sig na kolej-
nych lekcjach matematyki. Zapoznaj sie 2 tymi wykresami.



[image: image7.jpg]Prayktad 3.
57 msakicowat wykrsyfunke, ivdowslimy abelcciowe, awlrafce -
et jedenaici rpumentow ouwt, e abelkaperwala wiznacay ybo ke
puny yess. Wykrs ke ey, 61 Ko prodstana rsune.
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[image: image8.jpg]Przyktad 4.
Naszkicujemy wykres funkcii f(x) = |x|, gdzie x & R. Zgodnie z definicia wartosci
bezwagledne] otrzymujemy:
_[x, ieli x € (0,0
ﬂ"'{ X, Jedli x € (0, +)




[image: image9.jpg]Funkcje fi(x) =—x, jesli x € (-0, 0) oraz f,(x) = x, jesli x & (0, +e0) nazywamy funkcjami
sktadowymi funkcji f. Wykres funkeji £ jest suma wykreséw funkji skladowych f;
oraz f,. Dziedzina funkeji f jest zbiér R (suma dziedzin funkcji skiadowych).

Ponizej przedstawiony jest wykres funkcjif.





Zadania niżej

Rozwiąż zadania: 8.21  -8.27 ,  8.28 – 8.30

Zad 8.31c,    8.32a,  b.   Wykresy funkcji składowych musicie się nauczyć rysować. Funkcje są określone w przedziale.  
Raz przedział jest otwarty, raz zamknięty tzn., że funkcja później jest ciągła. Patrz zadanie 8.34. Stosuj kółka otwarte, następny przedział jest zamknięty stosuj kółka pełne.
